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ΗΜΜΥ (ΦΕΒΡΟΥΑΡΙΟΣ 2012) – Άσκηση 1 

 

ΛΥΣΗ 

 

α) 𝑓(𝑥) = {
𝑐 ∙ 2−𝑥, 𝑥 > 0

0, 𝑥 ≤ 0
   

 

2−𝑥 = 𝑒ln(2
−𝑥) = 𝑒(−𝑥)𝑙𝑛2 

 

∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
+∞

−∞

= 1 ⇒ ∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
0

−∞

+ ∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
+∞

0

= 1 ⇒ 

⇒ ∫ 0 𝑑𝑥
0

−∞

+  𝑐 ∫ 𝑒(−𝑥)𝑙𝑛2 𝑑𝑥
+∞

0

= 1 

⇒ 𝑐[ 
𝑒−𝑥𝑙𝑛2

−𝑙𝑛2
 ]0
+∞ = 1 ⇒ −

𝑐

𝑙𝑛2
[ lim
𝑥→+∞

𝑒(−𝑙𝑛2)𝑥 − 𝑒0 ]0
+∞ = 1 ⇒ 

⇒ −
𝑐

𝑙𝑛2
[

1

 lim
𝑥→+∞

𝑒𝑥(𝑙𝑛2)
− 1] = (1) ⇒ −

𝑐

𝑙𝑛2
[0 − 1] = (1) ⇒ 

⇒
𝑐

𝑙𝑛2
= 1 ⇒ 𝑐 = 𝑙𝑛2 

 

𝑃[𝑇 > 5] = 𝑃[5 < 𝑇 < +∞] = ∫ 𝑓(𝑥)
+∞

5

𝑑𝑥 = ∫ (𝑙𝑛2)(𝑒(−𝑙𝑛2)(𝑥))
+∞

5

𝑑𝑥 ⇒ 

⇒ 𝑃[𝑇 > 5] = (𝑙𝑛2)[ 
𝑒−𝑥𝑙𝑛2

(−𝑙𝑛2)
 ]5
+∞ ⇒ 

⇒ 𝑃[𝑇 > 5] = (2)−5 ⇒ 𝑃[𝑇 > 5] = (0.03125)  

 

 

β) 
𝛦[𝛵] =

1

𝛼

𝛼 = +𝑙𝑛2
} ⇒ 𝐸[𝑇] =

1

𝑙𝑛2
 

 

𝑉[𝑇] =
1

𝑎2
⇒ 𝑉[𝑇] = (

1

𝑙𝑛2
)
2

 

 

 

γ) Α: “εξυπηρετητής λειτουργικός” ⇒ 𝑃(𝛢) = 0.8 

Β: “εξυπηρετητής μη λειτουργικός” ⇒ 𝑃(𝛣) = 0.2 

 

𝑃[𝑇 > 5] = 𝑃(𝐴) 𝑃[𝑇 > 5 | 𝐴] +  𝑃(𝐵)𝑃[𝑇 > 5 | 𝐵]

𝑃[𝑇 > 5 | 𝐴] = 0.03125 (𝛼𝜋ό 𝜀𝜌ώ𝜏𝜂𝜇𝛼 (𝛼) )

𝑃[𝑇 > 5 | 𝛣] = 1

} ⇒ 

⇒ 𝑃[𝑇 > 5] = (0.8)(0.03125) + (0.2)(1) ⇒ 

⇒ 𝑃[𝑇 > 5] = (0.225) 
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δ)  

𝑃[𝛣 | 𝛵 > 5] =
𝑃[𝐵 ∩ 𝑇 > 5]

𝑃[𝑇 > 5]

𝑃[𝑇 > 5 | 𝛣] =
𝑃[𝑇 > 5 ∩ 𝐵]

𝑃(𝐵)
=
𝑃[𝐵 ∩ 𝑇 > 5]

(0.2) }
 
 

 
 

⇒ 

 

𝑃[𝛣 | 𝛵 > 5] =
(0.2)(1)

(0.225)
⇒ 𝑃[𝛣|𝛵 > 5] = (0.8888) 
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